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Matematicas: Analisis y Enfoques
Nivel Medio
Prueba 1

14 de mayo de 2026

ZonaA tarde | ZonaB tarde | Zona C tarde _
Numero de convocatoria

1 hora 30 minutos

Instrucciones para el alumnado

* Escriba su numero de convocatoria en las casillas de arriba.
* No abra esta prueba hasta que se lo autoricen.
* En esta prueba no se permite el uso de ninguna calculadora.
* Seccion A: conteste todas las preguntas. Escriba sus respuestas en las casillas provistas
a tal efecto.
* Seccion B: conteste todas las preguntas en el cuadernillo de respuestas provisto. Escriba
su numero de convocatoria en la parte delantera del cuadernillo de respuestas,
y adjuntelo a este cuestionario de examen y a su portada utilizando los cordeles
provistos.
* Salvo que se indique lo contrario en la pregunta, todas las respuestas numéricas deberan ser
exactas o aproximadas con tres cifras significativas.
* Se necesita una copia sin anotaciones del cuadernillo de formulas de Matematicas:
Analisis y Enfoques NM para esta prueba.
* La Puntuacion maxima para esta prueba de examen es [80 puntos].
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No se otorgara necesariamente la maxima puntuacién a una respuesta correcta que no esté
acompafada de un procedimiento. Las respuestas deben estar sustentadas en un procedimiento y/o en
explicaciones. Aun cuando una respuesta sea errénea, podran otorgarse algunos puntos si el método
empleado es correcto, siempre que aparezca por escrito. Por lo tanto, se aconseja mostrar todo el
procedimiento seguido.

Seccion A

Conteste todas las preguntas. Escriba sus respuestas en las casillas provistas a tal efecto. De ser
necesario, se puede continuar desarrollando la respuesta en el espacio que queda debajo de las lineas.

1. [Puntuacion maxima: 6]

El sector circular AOB de radio »cm, donde AOB = 1,5 radianes, se muestra en la
siguiente figura.

la figura no esta dibujada a escala

A

B

(@) (i) Halle una expresion que dé la longitud del arco AB en funcion de r.

(i) A partir de lo anterior, halle una expresion que dé el perimetro del sector
circular AOB en funcién de r. [2]

(b) Sabiendo que el perimetro del sector circular AOB es iguala 14 cm, halle el
valor de r. [2]

(c) Apartir de lo anterior, halle el area del sector circular AOB . [2]

(Esta pregunta contintia en la pagina siguiente)

§ 00N
12EP02

P




=

-3- 2226-5063

(Pregunta 1: continuacién)
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[Puntuacion maxima: 5]
Considere la funcién f(x) =x" + 6x +25,donde x € R.
(a) Exprese f(x) enlaforma (x+p) +¢,donde p,q e Z.

(b) Escriba las coordenadas del vértice del grafico de y = f(x).

(c) A partir de lo anterior, determine el valor minimo de v/x* +6x+25 .

(2]
[2]

[1]
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[Puntuacion maxima: 6]
Considere la funcion f(x) =3 + cos bx para 0 <x <2m,donde b € R".

En la siguiente figura se muestra el grafico de y =f(x).

0,4
(2m, 2)

0 s 2n
Los puntos (0,4) y (2, 2) son, respectivamente, el maximo y el minimo del grafico de y = f(x).
1
(@) Muestre que b= > (1]

(b) Halle el area de la region que esta delimitada por el grafico de y =f(x), los ejes de
coordenadas y larecta x =2mx. [5]
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[Puntuacion maxima: 6]

Las funciones f y g se definen asi:
f)=x"+5x,xeR
gx)=¢"-10, x e R.

(@) Muestre que (fog)(x)=e¢e"—15¢"+50.

(b) A partir de lo anterior, halle el valor de x para el cual (fog)(x)=50.

L
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[Puntuacion maxima: 6]

8 1 1 1 1 N
Zln l-—|=In|l-=|+In|l—=|+...+In|1—=|,donde n € Z".
n=2 n 2 3 8

8 1
(@) Muestre que Zln(l ——j =—Ina, donde a es una constante por determinar, a € Z".  [5]

Considere

n=2 n
2026 1
(b) A partir de lo anterior, escriba el valor de Z ln[l - —j . [
n=2 n

L
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[Puntuacion maxima: 6]

5
Considere la funciéon g(x)=+/2x+5, donde x> 3
(@) Halle g'(x).
Larecta L es tangente al graficode y=g(x) en x=—-1.

(b) Halle el angulo agudo que forman larecta L y el eje x.

[3]

[3]
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No escriba soluciones en esta pagina.

Seccion B

2226-5063

Conteste todas las preguntas en el cuadernillo de respuestas provisto. Empiece una pagina nueva para
cada respuesta.

7.

L

[Puntuacion maxima: 14]

La funcion f viene dada por f(x)= ;bc—_z donde x € R, x # % :

(a)

Halle el valor de:

(i) Lainterseccion con el eje y

(i)  Lainterseccién con el eje x

Halle las ecuaciones de todas las asintotas que tenga el grafico de y =f(x).

Dibuje aproximadamente el grafico de y =f(x) y muestre claramente todos los
elementos caracteristicos que hall6 en los apartados (a) y (b).

Halle la funcion inversa f'(x) e indique cual es su dominio.

A partir de lo anterior, halle el o los valores de x para los que se cumple

que f(x)=/"'(x).

12E

P

(2]

[2]

[2]
[4]

[4]
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No escriba soluciones en esta pagina.

8.  [Puntuacion maxima: 16]
Un juego consiste en lanzar al aire una moneda no equilibrada y, a continuacién, sacar

una bola de una de las dos bolsas que hay. Si al jugador le sale cara, saca una bola de la
Bolsa A; en caso contrario, saca una bola de la Bolsa B.

2
La probabilidad de que le salga cara es 5 :
La Bolsa A contiene 1 bola blancay 9 bolas rojas.
La Bolsa B contiene 4 bolas blancas y 6 bolas rojas.

Toda esta informacion se muestra en el siguiente diagrama de arbol.

i blanca
10
% Bolsa A
3
2 roja
10
blanca
l p
3 Bolsa B
q roja

L

(@)
(b)
(c)

Escriba el valor de p y el valor de q .

1
Muestre que la probabilidad de sacar una bola blanca es g

Sabiendo que ha sacado una bola blanca, calcule la probabilidad de que provenga de
la Bolsa A.

(Esta pregunta contintia en la pagina siguiente)
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No escriba soluciones en esta pagina.

(Pregunta 8: continuacioén)

Cayley juega tres rondas de este juego. En cada ronda, se anota el color de la bola que ha
sacado y la bola se vuelve a meter en la misma bolsa de la que provenia.

En cada ronda, Cayley obtiene 3 puntos si saca una bola blanca y obtiene 1 punto si saca
una bola roja.

La variable aleatoria X denota la puntuacién total que puede tener Cayley tras tres rondas.
En la siguiente tabla se muestra una parte de la distribucién de probabilidad correspondiente a X.

x 3 5 7 9
P(X=x) 64 12
125 125

(d) (i) Halle P(X=9).
(i) Halle P(X=5). [4]
(e) Interprete, en el contexto de la pregunta, el resultado mas probable de X . [1]

Cayley calcula que, si jugara tres rondas del juego cada dia durante n dias, su puntuacion
total esperada seria 105 .

(f)  Halle el valor de 7. [4]
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No escriba soluciones en esta pagina.

9. [Puntuacion maxima: 15]
El trapezoide ABCD esta inscrito en un semicirculo de 2 cm de radio y con centroen O.
El lado paralelo mas largo [AD] coincide con el diametro del semicirculo.

El trapezoide esta definido por el angulo 6, que resulta de girar el radio en sentido contrario

a las agujas del reloj respecto al eje x positivo, donde 0<6 < g
Toda esta informacion se representa en la siguiente figura.

la figura no esta dibujada a escala

B/—\

C
\ /
\ 7/
\ 7/
\ 7/
\ /
\ /
N\ /
\ 7
\\ // 9
A N \ D
O 2cm

El area del trapezoide se puede considerar que es la suma de las areas de tres triangulos.

(a) Halle el area del trapezoide para 6 = g : [4]

(b) Halle una expresion que dé el area del trapezoide, 4 (60), en funcién de 6. Dé la
respuesta en la forma a sen 0+ bsen26,donde a,b e Z" . [3]

(c) (i) Halle 4'(0).

(i) A partir de lo anterior, halle el area maxima que puede tener el trapezoide. [6]

Considere el caso en el que 6 se va acercando a g
(d) (i) Describa qué efecto tiene esto sobre la forma de ABCD .

(i) Elareade ABCD se va acercando al valor k. Halle el valor de k. [2]

Advertencia:

Los contenidos usados en las evaluaciones del IB a menudo provienen de fuentes externas auténticas. Las opiniones
expresadas en ellos pertenecen a sus autores y/o editores, y no reflejan necesariamente las del IB. En ocasiones, se incluyen
empresas, productos o personas ficticios. Cualquier parecido con entidades reales es pura coincidencia. Todas las marcas o
marcas registradas (™ o ®) incluidas se utilizan Gnicamente con fines ilustrativos, y su uso no implica ninguna afiliacion con el
IB ni aprobacion por parte del IB.
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